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MATEMATIKAVERSENY

A feladat

1. Az N pozitiv egész szam pozitiv osztéinak a szorzata 7°%°. Hatdrozzuk meg az N szdm utolsé
szamjegyét!

2. Egy 2016 f6s parlamentben mindenki pontosan négy képviselotarsat pofozta fel. Bizonyitsuk be,
hogy felallithaté olyan 224 f6s bizottsdg, melynek semelyik két tagja sincs ellenséges viszonyban!

B feladat
1. Mely 3-nél nagyobb p primszam és n pozitiv egész szam esetén teljesiil, hogy p"” —4 negyedik hatvany?
C feladat

1. Adott egy kor az AB atméréjével. Legyen C a korvonal A-tél és B-tol kiillonboz6 pontja! Az ABC
haromszog AB oldalan felvessziikk a D és E pontot igy, hogy AD = AC és BE = BC teljesiiljon.
Legyen k; a BC' oldalt F' pontban érinté D kozépponti, mig ko az AC oldalt G pontban érinté E
kozéppontu kor! Legyen t a CFG, mig T az ABC' haromszog teriilete. Milyen hatarok kozott mozog

a T tort értéke?
D feladat

1. Legyen n egy természetes szam, valamint az ay, as, ..., a, €s by, ba,... b, valés szamok. Ekkor igazoljuk,
hogy

n n—1
Z agby = Spb, + Z Sk (b — bry1),
1 k=1

ahol Sy = a; + ... + ag, minden k = 1,2, ..., n esetén.

2. Felhasznélva az el6zo feladatot, igazoljuk, hogy ha by, ...b, olyan valés szamok amelyekre b; > ... >
b, > 0, akkor

mb; < Zakbk < Mby,
k=1

ahol m és M az {51, Sy, ..., Si} halmaz a minimuma és maximuma.

3. Legyen most ay, = sin((k + m)x)sin § és by = ,CJ%m, ahol m < n természetes szam, x pedig egy olyan

val6s szam ami nem paros tobbszorose m-nek. Bizonyitsuk be, hogy

" sin(kx
>

k=14m
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4. Bizonyitsuk be, hogy minden x valés és n természetes szam esetén fennall a kovetkez6 egyenlotlenség

n

sin(kx
5o )

k=1

<27




